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 کارشناس ارشد ریاضی کاربردی باحبیب هاشمی کنکوری تمام مباحث ریاضی تالیف  اتجسو جهت تهیه

و  تهران 4منطقه  دبیر رسمی آموزش وپرورش ؛هیجده سال سابقه تدریس دربرگساری کلاس های کنکور

 .پیام دهید habib_hashemi@تلگرام  بگیرید و یا به آیدیتماس 93089302190با شماره  مدرس دانشگاه

 
 

 

 eshgheriazikonkour@تلگزاهی کاًال در ّاشوی حثیة تالیف ریاضیات هثاحث توام کٌکَری جشٍُ

 تدریس  خصَصی ٍ هثحثی ریاضیات

  هتَسطِ 

ٍ 

 تضویٌی کٌکَر 

   تْزاى  ٍ کزج
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 هقدهِ

ًگبرش ضذُ استز،  « هثلثاتای ٍ فزهَل ّای هفاّین پایِ »كبضر وِ ثراسبس هغبلت وشبة درسٖ،  هجلض ػسٍُ 

 دارإ ٍٗژگٖ ّبٕ زٗر اسز:

 ثبز وردى هفبّ٘وٖ وِ در وشبة درسٖ ثِ علز هلذٍدٗز كؼن، ثِ آى ووشر درداخشِ ضذُ اسز. -1

 هغبلت ثِ صَرر سبدُ ٍ رٍاى ٍ ثِ زثبى داًص آهَز  ارائِ ضذُ اسز. -2

هغبلتت ارائتِ ضتذُ در وشتت درستٖ ٍ ستطاحر هغترف ضتذُ در         هغبلت ٍ ًىبر، ثتِ گًَتِ اٗتٖ استز وتِ خت  ثت٘ي         -3

 وٌذ. وٌىَرّبٕ سراسرٕ را در 

ّتب ٍ   سر از وشبة درسٖ، ثِ هغبلتت درداخشتِ ضتذُ ٍ  ثتِ ّوت٘ي هٌزتَر از هظتب         سر ٍ ػبهع در اٗي وشبة ثب ًگبّٖ عو٘ك -4

 هسبئل كل ضذُ هشٌَعٖ ثْرُ گرفشِ اٗن.

 بسجبر صَرٕ ٍ درن هفَْهٖ.اٗؼبد سعبد  ًسجٖ ث٘ي هْبرر ّبٕ هل -5

 اسشفبدُ از هسبئل ثبز دبسخ. -6

 سَػِ ثِ داًص لجلٖ داًص آهَزاى.-7

 اٗؼبد اسصب  ٍ ارسجبط ث٘ي ػٌجِ ّبٕ هشفبٍر ٗه هفَْم ٍ ً٘س ث٘ي ٗه هفَْم ٍ دٗگر هفبّ٘ن وشبة. -8

فرّ٘خشِ ٍ گراى لذر ثشَاًتذ هَفم٘تز    در دبٗبى اه٘ذٍارٗن وِ هغبلعِ ٕ دل٘ك اٗي وشبة ٍ ثْرُ گ٘رٕ از رٌّوَدّبٕ دث٘راى

سلص٘لٖ ضوب خَثبى را سضو٘ي ٍ سظج٘ز ًوبٗذ. ارائِ ٕ ًزرار ضوب داًص دژٍّبى، دث٘تراى فرّ٘خشتِ ٍ گتراى لتذر، هَػتت      

 سذبس ٍ اهشٌبى اسز.

 كج٘ت ّبضوٖ
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 ٍاحد ّای اًداسُ گیزی ساٍیِ درس اٍل :

 تعزیف درجِ : 

1إ وِ ٕ هروسٕهسبٍٕ سمس٘ن وٌ٘ن زاٍِٗ سوزل  ◦363اگر هل٘ظ داٗرُ را ثِ 
363
هل٘ظ داٗرُ را در خَد  

 دّذ را ٗه درػِ گَئ٘نػبٕ هٖ

  

 

 

 

  تعزیف رادیاى :2-9-9

-(را ٗه رادٗبى هٖ rإ از هل٘ظ داٗرُ ثِ اًذازُ ضعبع )ٕ هروسٕ رٍثرٍ ثِ لغعِزاٍِٗ

 گَئ٘ن.

 

 

 

 

ًصف دٍر داٗرُ ًصف دٍر داٗرُ          رادٗبى     14 3             رادٗبى   

ٗه دٍر وبهل داٗرُ ٗه دٍر وبهل داٗرُ       رادٗبى    28 6  رادٗبى   2 
 

داٗرُ  14 3اسز ٗعٌٖ اگر  14 3ّو٘طِ   ثراثرً٘سز ثلىِ  ◦183ثب   اسز )ٗعٌٖ    رادٗبىدرػِ هعبد   ◦183

 اٗن(درػِ را عٖ وردُ ◦183٘ن هبًٌذ اٗي اسز وِ را عٖ وٌ

93◦ 

273◦ 

363◦ 18 3◦ 

0
  

0     

                 ⏟      
 

 

0     

0     

0     

  41 0 رادیان

 ای از محیطقطعه

 rدایره به شعاع

 rٕ اًذازُ
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ٗعٌٖ ٗه رادٗبى سمرٗجبً ثراثر 3 57 درػِ اسز                       
 

 

 

 

 سٍایای هْن 2-9

 

 

 

 

 سجذٗل رادٗبى ثِ  درػِ                                                                                                                  
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 :  تثدیل درجِ تِ رادیاى

153  5  

6
              

213  7  

6

135  3  

4

243  4  

3

             

243  8  

6
 4  

3
  

15  1
2
 
 

6
 

 

12
    

273  3  
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 حاده منفرجه

 چهارم

 دوم

 سوم

ناحیه 

 اول
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 : ًسثت ّای هثلثاتیدٍمدرس 

، ثِ عَ  ضلع هؼبٍر  ، ًسجز عَ  ضلع همبثل زاٍٗٔ   ُثرإ زاٍٗٔ هع٘ي ٍ كبد    در هظلض لبئن الساٍٗٔ 

ًطبى هٖ دّ٘ن. ثِ      هٖ ًبه٘ن ٍ آى را ثب   آى ّوَارُ همذارٕ طبثز اسز. اٗي ًسجز را سبًژاًز زاٍٗٔ 

 ، دارٗن.   جبرر دٗگر، در هظلض لبئن الساٍٗٔ ع

     
عَ  ضلع همبثل ثِ زاٍِٗ  

 عَ  ضلع هؼبٍر ثِ زاٍِٗ  
 

  

  
 

  

 

 

ًطبى هٖ دّ٘ن. ثِ عجبرر دٗگر، در هظلض لبئن      را وشبًژاًز هٖ ًبه٘ن ٍ آى را ثب   عىس سبًژاًز زاٍِٗ 

   دارٗن:    السٍِٗ 

     
عَ  ضلع هؼبٍر ثِ زاٍِٗ  

 عَ  ضلع همبثل ثِ زاٍِٗ  
 

  

  
 

ثِ عَ  ٍسر، ّوَارُ همذارٕ طبثز اسز   همبثل زاٍٗٔ كبدٓ ًسجز عَ  ضلع  ،   در ّر هظلض لبئن الساٍِٗ 

 ًطبى هٖ دّ٘ن. ثِ عجبرر دٗگر     هٖ ًبه٘ن ٍ ثب   وِ آى را سٌَ٘س زاٍٗٔ 

     

عَ  ضلع همبثل ثِ زاٍِٗ  

 عَ  ٍسر
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  ثِ عَ  ٍسر ً٘س همذارٕ طبثز اسز وِ آى را وسٌَ٘س زاٍٗٔ   ّوـٌ٘ي ًسجز عَ  ضلع هؼبٍر زاٍٗٔ كبدٓ 

 ًطبى هٖ دّ٘ن. ثِ عجبرر دٗگر      هٖ ًبه٘ن ٍ آى را ثب 

      
عَ  ضلع هؼبٍر ثِ زاٍِٗ  

 عَ  ٍسر
 

  

  
 

هٖ  ًسثت ّای هثلثاتیرا  وشبًژاًز ٍ سبًژاًز،  کسینوس ٬ سٌَ٘ساٍٗٔ، ًسجز ّبٕ در ٗه هظلض لبئن الس

 ًبه٘ن.

     ،     ثِ سبدگٖ ه٘شَاى دٗذ در هظلض لبئن الساٍٗٔ ًکتِ :
  

  
 

  

  
  

  

 
    

    
ٍ از اٗي رٍ  

      
    

    
     ثِ عَر هطبثِ، هٖ سَاى دٗذ  .

    

    
 

  در ّر ٗه از ضىل ّبٕ زٗر، ػبّبٕ خبلٖ را وبهل وٌ٘ذ.هثال :

 

  

 5 

 

 

     
  

  
 
5
3
                       

  

  
 

2
8  5

                       
  

  
 
2
4

 

     
  

  
 

3

5
                            

  

  
 

8  5

8
                                

  

  
 

4

8
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 را ثذسز آٍرٗذ. βوαدر ضىل همبثل ًسجشْبٕ هظلظبسٖ زٍاٗبٕ  هثال:

52  42   2  25  16  2   2  9  راثغِ ف٘ظبغَرس3   

     
4
5
                      

3
5

 

     
3
5
                      

4
5

 

     
4
3
                      

3
4

 

     
3
4
                      

4
3

 

5ٍ وسٌَ٘س ٗىٖ از زاٍِٗ ّبٕ كبدُ ٕ آى  39عَ  ٍسر ٗه هظلض لبئن الساٍِٗ  هثال:
13
ثبضذ هل٘ظ هظلض را  

  ثذسز آٍرٗذ.

     
5
13

 

     
 

39
 

5
13

 
 

39
   15 

     
 

39
  39 2  152   2   

        را ثذسز آٍرٗذ.  در ّر هظلض ًسجشْبٕ هظلظبسٖ زاٍِٗ ٕ  هثال:

2  راثغِ ٕ ف٘ظبغَرس  62  82   2  36 64  133  الف                               13   

     
6
13

 

     
8
13

 

     
6
8

 

  

  

4 

  

5 

05 

33 
  

  

33 

  

  

  

6 

2 
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8
6

 

(2√4) راثغِ ٕ ف٘ظبغَرس
2
 (√8)

2
 ة                                                                          2  

32  8  2   2  24    √24  2√6 

     
√8
4√2

 
2√2
4√2

 
1
2

 

     
2√6
4√2

 
1√3
2

 

     
2√2
2√6

 
1

√3
 

√3
3

 

     
2√6
2√2

 √3 

̂ )  4    5ٍ   در هظلض لبئن الساٍٗٔ  هثال: را       ٍ    هٖ ثبضٌذ. همذار     ( 93 

 ثذسز آٍرٗذ.

 را ثذسز هٖ آٍرٗن:    َرس، عَ  ضلع دبسخ: ثب اسشفبدُ از لض٘ٔ ف٘ظبغ

 

 

  

  2    2    2  25 16  9     3 

      
  

  
 
3
4
       

  

  
 
4
3

 

 

    

  5 

4 

  

√2  8√8 

4√8 
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 را ثِ دسز آٍرٗذ.  33 ٍ  63، ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ  2 ثب در ًزر گرفشي هظلض هشسبٍٕ احضلاع ثِ ضلع هثال:

 .     رارسن هٖ وٌ٘ن   ، ً٘وسبز زاٍٗٔ    سبٍٕ احضلاع كل( در هظلض هش

   عوَد اسز ٍ آى را ًصف هٖ وٌذ. ثٌبثراٗي دارٗن:    ثر     
  

2
 

2
2
 1 

  ، دارٗن:   ثٌبثر لض٘ٔ ف٘ظبغَرس در هظلض 

  2    2    2   2 2   1 2  4 1  3 

    √3 

 

 :    در هظلض لبئن الساٍٗٔ    33ظلظبسٖ زاٍٗٔ ًسجز ّبٕ ه

   33  
  

  
 
1
2

 

   33    

  
 

√3
2

  

   33  
  

  
 

1

√3
 

√3
3
  

   33  
  

  
 

√3
1

 √3 

1

√3
 

1

√3
 

√3

√3
 

√3
3

 

 

 

  

33   

      

63   
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 :    لساٍٗٔ در هظلض لبئن ا   63ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ زاٍٗٔ  

   63  
  

  
 

√3
2

 

   63  
  

  
 
1
2
 

   63  
  

  
 

√3
1

 √3  

   63  
  

  
 

1

√3
 

√3
3

 

   45، ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ  1ثب ضلع ّبٕ لبئوِ ثِ عَ    ثب در ًزر گرفشي هظلض لبئن الساٍٗٔ هشسبٍٕ السبل٘يهثال :

 ٍرٗذ.را ثِ دسز آ

    كل(  ثٌب ثر لض٘ٔ ف٘ظبغَرس دارٗن:

  2    2    2  12  12  2 

    √2 

 ثِ صَرر زٗر اسز: ABC(در هظلض لبئن الساٍٗٔ  c)ٗب  Aهظلظبسٖ زاٍٗٔ ًسجز ّبٕ 

   45  
  

  
 

1

√2
 

1

√2
 

√2

√2
 

√2
2

 

   45  
  

  
 

1

√2
 

1

√2
 

√2

√2
 

√2
2

 

   45  
  

  
 
1
1
 1     45  

  

  
 
1
1
 1 

 

  

  

  

0 

√8 

0 

45   

45   
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    00  12 و  30ر نسبت های مثلثاتی زوایای همذا

 

63  45  33
 
 همذار 

√3
2

 
√2
2

 
1
2

 Sin A 

1
2

 √2
2

 
√3
2

 
Cos A 

√3 1 √3
3

 
Tan A 

√3
3

 
1 √3 Cot A 

 را ثذسز آٍرٗذ.    63   3√  45   2√4  33   3همذار عذدٕ عجبرر  هثال :

2√  45    3ٍ√  63   دبسخ: ثب سَػِ ثِ اٗي وِ 
2
    33  1

2
 هٖ ثبضٌذ، دارٗن: 

3   33
  4√2   45

  √3   63
  3  

1

2
 4√2  

√2

2
 √3  √3 

 
3

2
 4  3  

3

2
 1  

5

2
 

 

 را ثذسز آٍرٗذ.    33   3√  63   3√2  45   2√همذار عذدٕ عجبرر  هثال :

√2   45  2√3   63  √3   33      

 √2 
√2
2

 2√3  
√3
2

 √3  
√3
3

 1 3 1  5 
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 را ثذسز آٍرٗذ.    63   3  45   5  45   2√4همذار عذدٕ عجبرر  هثال :

4√2   45  5   45  3   63  

 4√2 
√2
2

 5 1  3  
1
2
 4 5 

3
2
  1 

3
2
 

 5
2

 

 را ثذسز آٍرٗذ.        63     63    3√  33   8همذار عذدٕ عجبرر  هثال :

8   33  √3    63     63    

 8  
1
2
 √3(

√3
3

 √3)  4 √3 
4√3
3

 4 4  8 

 را ثذسز آٍرٗذ.          45   2  33   4  33   2  63    همذار عذدٕ عجبرر  هثال :

    63  2   33  4   33  2   45  

  
√3
2

 2  
√3
2

 4  √3 2 1  

  
√3
2

 3√3 2  
 √3 6√3

2
 2  

 7√3
2

 2 

 )زٍاٗبٕ دادُ ضذُ ثر كست درػِ ّسشٌذ.(كبصل عجبرسْبٕ زٗر را ثِ دسز آٍرٗذ. هثال:

1    45    45    63    33  (
√2
2
)(

√2
2
)  

√3
2

 
√3
2

 
2
4
 
3
4
 
5
4
 

2 2   33     245    263  2 (
1
2
)   

√2
2
 2   

√3
2
 2  1 

1
2
 
3
4
 
4  2 3

4
 
3
4
 

                 

3     33    33    233    233  
√3
3

 √3  
1
2
 2   

√3
2
 2  1 

1
4
 
3
4
 
8
4
 2 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 93089302190حثیة ىاشمی 

06 
 

4  √3   63 
   33

√3
 √3  √3 

√3
3
√3
1

 3 
1
3
 
8
3

 

5 1 2   433 
   233
2

 1 2 
1
2
 4  

 
√3
2  2

2
 1 2 (

1
16
)  

3
4
2
 1  

1
8
 
3
8
 

 
13
8

 
5
4

 

 كبصل عجبرسْبٕ زٗر را ثِ دسز آٍرٗذ. :توزیي

1    2   33   33 3   45    45 

2        33    45     63    45  

3   
1    63    263
1     63    263

 

 درسشٖ سسبٍٕ ّبٕ زٗر را ًطبى دّ٘ذ. هثال:

1 2   33   33     63  2 (
1
2
) (

√3
2
)  

√3
2

 
√3
2

 
√3
2

 

2 1    263  
1

   263
 1  √3 2  

1

 
1
3 
2
 1 3  

1
1
4
 4  4 

 درسشٖ سسبٍٕ ّبٕ زٗر را ًطبى دّ٘ذ. توزیي:

1    45   45     33 

2    263    263  1 

3 
   245
2

    233 
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̂  4    ٍ 6   در هظلض لبئن الساٍٗٔ  هثال : هٖ ثبضذ، كبصل ّر ٗه از عجبرر        93 

 ِ دسز آٍرٗذ.ّبٕ زٗر را ث

 الف                          

 ة                   

 را ثِ دسز هٖ آٍرٗن:   كل ( هغبثك ضىل ٍ ثب اسشفبدُ از لض٘ٔ ف٘ظبغَرس، عَ  ٍسر 

  2    2    2  16  36  52 

    √52 

 الف(

     
  

  
 

4

√52
        

  

  
 

4

√52
 

                             2        2 

 
16

52
 

16

52
 3 

 ة(

     
  

  
 

6

4
 

3

2
          

  

  
 

4

6
 

2

3
 

     
  

  
 

6

4
 

3

2
 

                 
3
2
(
2
3
 
3
2
)  

3
2
 (

4 9
6

)  
13
4

 

 

  

  

6 
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  رضىل همبدٗر هؼَْ  را ثذسز آٍرٗذ.در ّ هثال:

   45      الف

8
 

√2
2
 

 

8
   4√2 

   45  
 

8
 

√2
2
 

 

8
   4√2 

 

   33     ة

  3
 

1
2
 

 

  3
 2    3    3 

2  ف٘ظبغَرس  32  62 

 2  9 36   2  45    √45  3√5 

        ح
√3 
 

 √3 

   63  

     
 

13
 

   63   

13
 

1
2
 

 

13
   5 

 

 

 

 

45 

  

  

2 

39 

  3 

    

  
√3  

  

09 
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  63      در هظلض لبئن الساٍِٗ ثسري  ر
15√3
 

 
√3
2

 
15√3
 

   33 

2   راثغِ ف٘ظبغَرس هظلض لبئن الساٍِٗ ثسري   15√3 2   2 

 332  6√5  2 

933 6√5   2  225   2  15    

   33    در هظلض لبئن الساٍِٗ وَؿه

 
 

√3
2  

15
 
   

33
√3

  13√3 

   33   

 
 

1
2  

 

13√3
   5√3 

 

37                               37     53     ص  3 6⁄       37  3 8⁄ 

   53   

 
 3 8  

13
 

 

   
13
 

8
 13⁄ 

  
133
 

 

   37  13
 

 

3 6  
13
 
   

133
6

⁄ 

   37   

 
    3 8  

8
133
6

   
8 133

6
13

 
83
6

⁄ 

 

 

 

 

 

05√3 

39
 
 69

  

  

  

  

  

31 

53   

  

09 
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  33    در هظلض وَؿه   ع
1
 

 
√3
3

 
1
 

   
3

√3
 √3 

  33    در هظلض ثسري
 

5
 
1
2
 

 

5
   

5
2
 

  33    در هظلض ثسري
   

5
 

√3
2

 
√3  

5
 5√3  2√3 2  

3√3
2

   

 

 

 

 

 

  63    در هظلض  لبئن الساٍِٗ وَؿه   ع
2
 

 
1
2
 
2
 

   4 

  63    در هظلض لبئن الساٍِٗ وَؿه
 

 
 

√3
2

 
 

4
   2√3 

  45    در هظلض ثسري
 

 
 

√2
2

 
2√3
 

   
4√3

√2
 

 

 

 

  45     در هظلض لبئن الساٍِٗ وَؿه   ف
13
 

 

 
√2
2

 
13
 

   
33

√2
 13√2 

0 

5 

39 

  

  

69 

  
  

  

8 
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در هظلض لبئن الساٍِٗ وَؿه    45  
 

 
 

√2
2

 
 

13√2
   13 

در هظلض لبئن الساٍِٗ ثسري    33  
13

   
 

√3
3

 
13

13  
 

 13√3 √3  33    
33 13√3

√3
 

 

  

 

 

 

  

    را ثِ دسز آٍرٗذ.  جز ّبٕ هظلظبسٖ زاٍٗٔ در ضىل رٍ ثِ رٍ ، ًس هثال :

 

 ، دارٗن:    كل (  در هظلض لبئن الساٍٗٔ 

   63
  

  

  
 

√3

2
 

  

4√3
    4√3  

√3

2
 6 

 را ثِ دسز هٖ آٍرٗن:   ٍ ثب اسشفبدُ از لض٘ٔ ف٘ظبغَرس، عَ  ٍسر     در هظلض لبئن الساٍٗٔ 

  2    2    2  6
2  3

2  36  9  45 

    √45  √9 5  3√5 

  

  

  

  

3 

  

4√3 69
 
 

39 

  

    

09 

45 
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 ثٌبثراٗي:

     
  

  
 

6

3√5
 

2

√5
 

     
  

  
 

3

3√5
 

1

√5
 

     
  

  
 

6

3
 2       

  

  
 

3

6
 

1

2
 

 را ثِ دسز آٍرٗذ.      ٍ در هظلض رٍثِ رٍ، همبدٗر  هثال :

 

 

 دارٗن:    لساٍٗٔ كل ( در هظلض لبئن ا

   33
  

  

  
 

√3

2
 

 

12
   12  

√3

2
 6√3 

 ثِ دٍ رٍش هٖ سَاى عول ورد:   كب  ثرإ ثِ دسز آٍردى 

 رٍش اٍ : ثٌبثر لض٘ٔ ف٘ظبغَرس دارٗن:

  2    2    2  12
2   6√3 2 

 144  131  36     6 

   33
  

  

  
 

1

2
 

  

12
    

12

2
 6 

 دارٗن: ،   در هظلض لبئن الساٍٗٔ 

  

  

  
  

08 
  

  
  

33   

63   
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   63
  

  

  
 

√3

2
 

6

 
 √3  12 

   
12

√3
 

√3

√3
 
12√3
3

 4√3 

  اسشفبدُ هٖ وٌ٘ن:   از دٍ رٍش ثرإ ثِ دسز آٍردى 

 رٍش اٍ :

  2    2    2  (4√3)
2
 6

2  41  36  12 

      √12  √4  3  2√3 

 رٍش دٍم:

   63
  

  

  
 

1

2
 

 

4√3
   

4√3

2
 2√3 

 هٖ ثبضذ. 5√2 2ٍ     ؛ عَ  ٍسر       93  در هظلض لبئن الساٍٗٔ  هثال :

 الف     عَ  اضلاع لبئن هظلض را ثِ دسز آٍرٗذ 

 ة    ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ زاٍٗٔ   را ثِ دسز آٍرٗذ 

 كل الف( دارٗن:

     
  

  
 2     2          

 

 

8√5 

  

  

  

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 93089302190حثیة ىاشمی 

84 
 

  دارٗن:    ثٌبثر لض٘ٔ ف٘ظبغَرس در هظلض 

  2    2    2
   
→ (2√5)

2
  2   2    2 

 23  4  2    2  5  2  23    2  
23

5
 4 

    2
   
→    4 

 ة(

     
  

  
 

2

2√5
 

1

√5
 

     
  

  
 

4

2√5
 

2

√5
 

     
  

  
 

2

4
 

1

2
        

  

  
 

4

2
 2 

 را ثِ دسز آٍرٗذ  در ّر ٗه از لسوز ّبٕ زٗر، همذار  هثال :

    63  
√3   33  4   33   
2√2   45     45   

 الف     

جبرر سوز ؿخ هسبٍٕ لرار هٖ دّ٘ن . كل( اثشذا كبصل سوز راسز سسبٍٕ را ثِ دسز آٍردُ ٍ آى را ثب ع

 را ثِ دسز هٖ آٍرٗن:   سذس ثب كل هعبدلِ، همذار 

{
 
 

 
 √3   63  4   33  
2√2   45     45   

 
√3  

1
√3

 4  1
2

2√2 √2
2  1

 
1 2
2 1

 
 1
3

    63  
1
2
                                                                        

 

 
1
2
  

 1
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2
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   245      45  2   
√2
2
 2  

√2  √2
2  2

 
1
2
 

 

   3    93                23     
2   33     33  

1
3     45

     245    
 ة 

سوز راسز سسبٍٕ را ثِ دسز آٍردُ ٍ آى را ثب عجبرر سوز ؿخ هسبٍٕ لرار هٖ دّ٘ن . كل( اثشذا كبصل 

 را ثِ دسز هٖ آٍرٗن:  سذس ثب كل هعبدلِ، همذار 

   245      45  2   
√2
2
 2  

√2 √2
2 2

 
1
2
 

2   33     33  
1
3     45

     245    
 
2  √3

3  √3
1
3  1 

1
2 

 

5√3
3
1
6

 13√3 

 23     13√3       
√3
2
  3    93    63  

α   اگر  هثال :  
√3

3
α  3 و  93

 ثبضذ، كبصل ّر ٗه از عجبرر ّبٕ زٗر را ثِ دسز آٍرٗذ:  

 2   α  √3   α    الف 

α   كل( ؿَى   
√3

3
α  3 و αاسز، ثٌبثراٗي :    93   33   

 2   α  √3   α   2   33  √3   33    

  2  
1
2
 √3  √3   1 3  2 

4   2α       α  ة       15 
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 كل(

4   2α     (α  15
 
)  4   2 33        33  15   

 4    63     45  4  
1
2
 1  2 1  3   

33هشرٕ از سغق زه٘ي ٍ ثب زاٍٗٔ  25ٗه هَضه در ارسفبع  هثال :
 

درسبة هٖ ضَد. هٖ خَاّ٘ن ثذاً٘ن دس از  

 هشر ثب ّو٘ي زاٍِٗ، هَضه ثِ ؿِ ارسفبعٖ از سغق زه٘ي هٖ رسذ؟  2333عٖ 

 

 

 

ثِ سبدگٖ هٖ سَاى دٗذ،  كل: اثشذا ٗه هذ  رٗبضٖ ثرإ كل اٗي هسئلِ هٖ سبزٗن . ثب سَػِ ثِ ضىل زٗر،

 ارسفبع هَضه از سغق زه٘ي ثراثر اسز ثب: 

         85 

33    را د٘ذا وٌ٘ن . هٖ داً٘ن    بفٖ اسز عَ  وثٌبثراٗي 
 
 

1
2

 دارٗن:    . دس در هظلض لبئن الساٍِٗ  

   33
 
 
1
2
 

  

2333
     1333 

 ٍ از اٗي رٍ

ارسفبع هَضه  1333 25  1325 

 85 محر

 8999 محر

  

                                         

  

33
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درسبة هٖ ضَد. هَضه دس از عٖ    63هشرٕ از سغق زه٘ي ٍ ثب زاٍٗٔ  23ٗه هَضه از ارسفبع  ال :هث

 هشر ثب ّو٘ي زاٍِٗ، ثِ ؿِ ارسفبعٖ از سغق زه٘ي هٖ رسذ؟ 3√633

 كل( ضىل ٌّذسٖ رٍ ثِ رٍ را ثرإ كل اٗي هسألِ در ًزر هٖ گ٘رٗن.

 اسز. دارٗن:      ٘ي ثراثر هشر، ارسفبع هَضه از سغق زه 3√633دس از عٖ 

     ̂  93     63
  

  

  
 

 
√3
2

 
  

633√3
    633√3  

√3

2
 933 

      23 

          23 933  923 

  

 

ثْوي، ٗه ثبلي اعلاع رسبًٖ سَسظ دٍ عٌبة ثِ زه٘ي ثسشِ ضذُ اسز. عَ  ٗىٖ از  22در راُ د٘وبٖٗ هثال :

65    ذ؟هشر اسز. عَ  عٌبة دٍم را د٘ذا وٌ٘ 33ٌبة ّب ع
  9  3 

 

 

 

 

  

  

 3√699 محر

  

 89 محر
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 .هٖ ًبه٘ن  ٍ آى را  هٖ وٌ٘ن را رسن    ارسفبع ٍارد ثر ضلع  كل( اثشذا 

 .نآٍرٗ هٖ ثِ دسز  را ثب اسشفبدُ از سٌَ٘س زاٍٗٔ    عَ   سذس

   69
  

  

  
    

√3

8
 39  05√3 

 ، عَ  عٌبة دٍم را د٘ذا وٌ٘ذ. 65اوٌَى ثب اسشفبدُ از سٌَ٘س زاٍٗٔ 

                                                                                                     

       65
  

  
      

  
   65

 
05√3
9  3

 82  26
 

ٍ زاٍِٗ ػبدُ ٕ سرثبحٖٗ ٍ  m 12 ر ٗه ػبدُ وَّسشبًٖ هطبثِ ضىل زٗر، عَ  ػبدُ سردبئٌٖ٘د هثال:

 اسز:  45  33سردبئٌٖ٘ ثب سغق زه٘ي ثِ سرس٘ت 

 الف( ارسفبع للِ را ثذسز آٍرٗذ.

 ة( عَ  ػبدُ سرثبحٖٗ را ثذسز آٍرٗذ.

 ؿمذر اسز؟ A ٍ Bح( عَ  سًَل اكذاص ضذُ ث٘ي دٍ ًمغِ ٕ 

                                                               

  

 39 محر

63  65  

 

55
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  33      الف
 

12
 
1
2
 

 

12
   6 

  45      ة
 

 
 

√2
2

 
6
 

   
12

√ 
 2√6 گَٗب 

   ع

{
 
 

 
    33  

 

12
 

√3
2

 
 

12
   6√3

   45  
 

 
 

√2
2

 
 

6√2
   6  

عَ  سًَل        6√3 6 

 

 

 

 

 

هشرٕ سشًَٖ اٗسشبدُ وِ ثر ثبحٕ آى ه٘لٔ درؿوٖ ًصت ضذُ اسز.  6هغبثك ضىل، ضخصٖ در فبصلٔ  :هثال 

3  23   عَ  ه٘لِ را ثب فرض   ثِ دسز آٍرٗذ. 36 

 

 

  كل (  هغبثك ضىل دارٗن:

       23
  

  

  
 

 3 36  
 

6
⁄ 

   6  3 36  2 16        ⁄⁄ 

25   
23   

  

85
  

89
  

  

  

  
  6 

  

  

08
 

 

  

  

    

39
  45
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 . دارٗن: 45   ،    لبئن الساٍٗٔ  در هظلض

     
  

  
    45

  
   

6
 1  

   

6
 

   
→ 2 16   6    3 84⁄⁄  

3ثٌبثراٗي عَ  ه٘لٔ درؿن   هشر اسز.⁄84

هشر در زٗر دٌؼرٓ سبخشوبًٖ لرار گرفشِ اسز. اگر زاٍٗٔ ًردثبى ثب  8هغبثك ضىل همبثل، ًردثبًٖ ثِ عَ  هثال :

θزه٘ي سغق   33
 

 ثبضذ، ارسفبع دٌؼرُ سب زه٘ي را هلبسجِ وٌ٘ذ. فبصلٔ دبٕ ًردثبى سب سبخشوبى ؿمذر اسز؟ 

 

 

 

     
  

8
 

1
2
 

  

8
 2   8     4 

 ثِ ووه راثغٔ ف٘ظبغَرس دارٗن:اوٌَى 

  8    8    8  2
8  4

8  42     √48  4√3 

 

2ارٕ سىِ٘ دادُ ثبض٘ن ثغَرٗىِ فبصلِ ٕ دبٕ ًردثبى سب دَٗار اگر ًردثبًٖ را ثِ دَٗ هثال: 5⁄ ثبضذ ٍ زاٍِٗ   

ثبضذ، عَ  ًردثبى را هلبسجِ وٌ٘ذ. اًشْبٕ ًردثبى در ؿِ ارسفبعٖ از   63إ وِ ًردثبى ثب سغق افك هٖ سبزد، 

 سغق زه٘ي لرار گرفشِ اسز؟

  

  

  

 2 محر

 39 
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   63  
2 5⁄
 

 
1
2
 

2 5⁄
 

   5 

 

 

 

 

0و٘بىهشر اسز، كسبة وٌذ. لذ  3هٖ خَاّذ ارسفبع ٗه س٘ر ثرق را وِ عَ  سبٗٔ آى  و٘بىهثال : هشر ٍ   2 

9سبٗٔ اٍ در ّوبى للزِ   هشر اسز. ارسفبع س٘ر ثرق ؿمذر اسز؟6 

{ ̂   ̂  39 

 ̂   ̂              
     ⏞

 

    ⏞
 

  

  

  
 

  

  
 

  

  
 

9  6

3
 

0  2

 
   

5  4

9  6
 9  

 

 

 

 

 

1هشر اسز، كسبة وٌذ. لذ علٖ 5هٖ خَاّذ ارسفبع ٗه ه٘لِ را وِ عَ  سبٗٔ آى  وو٘ل هثال : هشر ٍ   7 

 هشر اسز. ارسفبع ه٘لِ ؿِ لذر اسز؟ 1عَ  سبٗٔ اٍ در ّوبى للزِ 

ذ در ًمغِ إ لرار ثگ٘رد وِ اًشْبٕ سبِٗ ّبٕ ه٘لِ ٍ ثبٗ وو٘له٘لٔ هَرد ًزر ثبضذ. كب     كل (  فرض وٌ٘ن 

 زاٍٗٔ درسَ سبثص خَرض٘ذ ثب سغق افك ثبضذ . در اٗي صَرر:  αخَدش ثر ّن هٌغجك ضًَذ. فرض وٌ٘ن 

                                                              

  

  

 3 محر

0 محر   2 

9محر  6 

    

  

2 5⁄   

69
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       α  
  

  
      1         α  

  

  
     2  

 1   2  
  

  
 

  

  
 

1 7⁄
1

 
 

5
   5  1 7⁄  8 5 

  13از سغق زه٘ي در كب  فرٍد آهذى اسز. اگر زاٍٗٔ َّاد٘وب ثب افك كذٍد    8ٗه َّاد٘وب در ارسفبع  هثال :

 فرٍد هٖ آٗذ.  ثبضذ، َّاد٘وب در ؿِ فبصلِ إ از ًمغٔ 

   13  9 83⁄                      
   مٌرب

→     0̂   ̂  13  

   03
  

  

  
    

8

9 83
    2 63⁄    

 

  

 هشرٕ از سغق زه٘ي در كب  فرٍد آهذى اسز. اگر زاٍٗٔ َّاد٘وب ثب افك  1533ٗه َّاد٘وب در ارسفبع  هثال : 

3  23    ثبضذ، َّاد٘وب سمرٗجبَ ؿِ هسبفشٖ را عٖ هٖ وٌذ سب رٍٕ زه٘ي ثٌطٌ٘ذ؟)    23  34  

   23ثراثر   ثبضذ، آى گبُ ثٌبثر لض٘ٔ هَازٕ ٍ هَرة، اًذازٓ زاٍٗٔ   اد٘وب در ًمغٔ كل ( هغبثك ضىل، اگر َّ

  هلل فرٍد َّاد٘وب اسز(:  اسز ٍ دارٗن )

03 

 محل فرًد

03
  

  

8   

  

    
5  0  4 

  
  

  

  

  

0  1 
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    23

  
1533

  
    

1533
3 34⁄

 4412 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

  

0599  

89
  

89
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 : دایزُ هثلثاتیسَمدرس 

 اسز را داٗرُ هظلظبسٖ گَٗ٘ن. داٗرُ ٕ زٗروِ دارإ سِ ٍٗژگٖ

 

 

 

 هروسداٗرُ در هجذأ هخشصبر لراردارد  -1

 اسز 1ضعبع داٗرُ  -2

 هجذأ كروز ثرإ رسن زاٍِٗ اسز.  ًمغٔ  -3

هظجز ٍ     رٍٕ اٗي داٗرُ در خلاف ػْز عمرثِ ّبٕ سبعز كروز وٌذ، زاٍٗٔ  Pگر ًمغٔ قزارداد:

 ، زاٍِٗ هٌفٖ اسز. اگركروز در ػْز عمرثِ ّبٕ سبعز ثبضذ

 

 

 

 

 

 

 

   

   

  

  

  

  

  

   

   

  
  

  

 93  

  زاًیة منفی

   

   

  
  

  

93  

  زاًیة مثثث
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 213  

  زاًیة منفی

  

  

   

   

  
  

  

  زاًیة مثثث

  

  

885
  

  

   

   

  
  

  

   

   

  
  

  

 33
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صفلِ را ثِ ؿْبر لسوز سمس٘ن هٖ وٌٌذ. ّر ٗه از اٗي لسوز      ٍ      دٍ هلَر عوَد ثر ّن  تذکز:

را رثع اٍ ، ًبك٘ٔ     رثع هظلظبسٖ هٖ ًبه٘ن. ثب سَػِ ثِ ػْز داٗرٓ هظلظبسٖ، ًبك٘ٔ  ّب را ٗه ًبكِ٘ ٗب ٗه

 را رثع ؿْبرم هظلظبسٖ هٖ ًبه٘ن.     را رثع سَم ٍ ًبك٘ٔ       را رثع دٍم، ًبك٘ٔ      

 

 

 

 

 

  93    3    در رثع اٍ  اسز

  183    93    در رثع دٍم اسز

  273    183    در رثع سَم اسز

  363    273    در رثع ؿْبرم اسز

   

   

  
  

 273  

  

   

   

  
  

 رتع چيارم رتع سٌم

 رتع دًم رتع اًل
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ّسشٌذ ٍ آًْب را در ّ٘ؾ وذام از ًبكِ٘ ّبٕ فَق  سٍایای هزسی  3  93  183  273 ٍ 363 زاٍِٗ ّبٕ  ًکتِ:

 در ًزر ًوٖ گ٘رٗن

 زٗر در وذام ٗه از ًَاكٖ ؿْبر گبًِ لرار هٖ گ٘رد؟هطخص وٌ٘ذ ّر ٗه از زاٍِٗ ّبٕ هثال :

33                                    ب  65                           پ   182                                ت    95      
 
 الف 

 ؿْبرم                                    اٍ                            سَم                              سَم

ّر ٗه از زاٍِٗ ّبٕ زٗر را رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ رسن وٌ٘ذ، سذس هطخص وٌ٘ذ در وذام ٗه از ًَاكٖ  هثال :

 ؿْبرگبًِ لرار هٖ گ٘رد.

 الف    273               ة   225                  ح    135                             ر   185    

  

 

 

 

 

 

 

 

 

025 

     

 ًبكِ٘ سَم

     

 035 
 ًبكِ٘ سَم

 885 ناحیو سٌم
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ّر ٗه از زاٍِٗ ّبٕ زٗر را رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ ًطبى دّ٘ذ ٍ سذس هطخص وٌ٘ذ وِ در وذام ٗه از   هثال :

 ًَاكٖ ؿْبرگبًِ لرار هٖ گ٘رًذ.

                            ر   175
2 
3

 123
 

 آ  53                          ة  75                          ح 

                       ؽ  183                            ف   333 
4 
3

 ص  243                      ع  243   

سبعز ٍ اگر اًذازٓ را ثبٗذ در خلاف ػْز كروز عمرثِ ّبٕ    كل( اگر اًذازٓ زاٍٗٔ دادُ ضذُ هظجز ثبضذ، 

 را ثبٗذ در ػْز كروز عمرثِ ّبٕ سبعز دٍراى داد.   دادُ ضذُ هٌفٖ ثبضذ، 

 آ( ًبك٘ٔ اٍ 

 

 

 

 ة( ًبك٘ٔ ؿْبرم

 

819   

 ىیچکدام از نٌاحی

    

  

  

    
  

  

  

59  

  

 15
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 ح( ًبك٘ٔ دٍم

 

 

 

 ر( ًبك٘ٔ دٍم

 

 

 

 ص( ًبك٘ٔ سَم

 

 

 

 

 ع( ًبك٘ٔ دٍم

 

 

    
  

  

089
  

    
  

  

015
  

    
  

  

849
  

  
  

  

  

  

  

  

  

 849
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  ؽ( ًمبط هرزٕ در ّ٘ؾ ٗه از ًبكِ٘ ّب لرار ًذارًذ.

 

 

 

 

 ف( ًبك٘ٔ اٍ 

 

 

 

 ثذٍى رسن داٗرُ هظلظبسٖ هطخص وٌ٘ذ ّر ٗه از زٍاٗبٕ زٗر در وذام ًبكِ٘ هظلظبسٖ لرار دارًذ؟ هثال:

 138 321  223  75  723 543  273 

برمؿْ دٍم ؿْبرم دٍم  هرز ث٘ي ًبكِ٘ اٍ  ٍ دٍم  هرز ث٘ي ًبكِ٘ دٍم ٍ سَم  هرز ث٘ي ًبكِ٘ اٍ  ٍ ؿْبرم 

 سورٗي: زاٍِٗ ّبٕ زٗر را رٍٕ داٗرُ ٕ هظلظبسٖ رسن وٌ٘ذ.

63 153 273 315  33  93  135  183  243 

 

 

  
  

  

  
 029

  

    
  

  

 399
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 هطخص وٌ٘ذ ّر ٗه از زٍاٗبٕ زٗر در وذام ًبكِ٘ هظلظبسٖ لرار دارًذ؟ هثال :

 

2
          ًبكِ٘ اٍ    

7  

2
   ًبكِ٘ ؿْبرم   

5  

2
       ًبكِ٘ دٍم   

    ًبكِ٘ ؿْبرم    2

3  

2
   ًبكِ٘ ؿْبرم   

9  

2
       ًبكِ٘ اٍ    

11  

2
     ًبكِ٘ سَم   

      ًبكِ٘ دٍم    3

       ًبكِ٘ ؿْبرم    4

        ًبكِ٘ سَم    

ٍمد              ًبكِ٘ 

 

 

          ًبكِ٘ سَم     

 
 

2
         ًبكِ٘ سَم   

       ًبكِ٘ سَم    3 

 5  

2
    ًبكِ٘ ؿْبرم   

 7  

2
        ًبكِ٘ اٍ    

            ًبكِ٘ سَم    

       ًبكِ٘ ؿْبرم  2   

 
3 
2
         ًبكِ٘ دٍم   

     ًبكِ٘ ؿْبرم    2 
  

 

 ٗب هضبرة فرد   ثرإ سع٘٘ي ًبكِ٘ اثشذا ثب سَػِ ثِ هضبرة 

2
رس٘ن كب  اگر هٖ  ٗب   ٗب   ٗب   ثِ ٗىٖ از ًمبط  

 ٗب هضبرة فرد   علاهز ضرٗت  

2
ّن علاهز ثبضٌذ هَافك كروز اٍلِ٘ ثِ سوز ػلَ   ٍ علاهز ضرٗت  

 گردٗن.وٌ٘ن ٍ اگر هخشلف العلاهِ ثبضٌذ ثِ سوز عمت ثرهٖكروز هٖ

A 

B 

C 

D 

 

2
  5

 

2
  9

 

2
    

↷ ↷ 
+4 +4 

3
 

2
  7

 

2
  11

 

2
    

⤻ ⤻ +4 +4 

3  2   4  3     

    

    

A 

B 

C 

D 

 3
 

2
   7

 

2
  

 
 

2
   5

 

2
    

3   2    3       

    

    

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 93089302190حثیة ىاشمی 

48 
 

 هحَرّای ًسثت ّای هثلثاتیدرس چْارم :

 :    هحَر 

 ظ زاٍِٗ إ اسز وِ ً٘ن خ ًمغِ إ دلخَاُ رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ زٗر ثبضذ ٍ   فرض وٌ٘ذ 
  
ثب هلَر  

  
هٖ   →

خغٖ ثر هلَر   سبزد. از ًمغٔ 
  
 هٖ ًبه٘ن.  عوَد هٖ وٌ٘ن ٍ هلل ثرخَرد را   →

 دارٗن:    در هظلض 

     
  

  
      

  

1
         

 Pاز ًَن ً٘ن خظ هشلرن ٗعٌٖ ًمغِ      ٗعٌٖ ثرإ هلبسجِ 

 ّب را لغع وٌذ همذاروسٌَ٘س را ثِ هب هٖ دّذ.xاز هجذأ سب ػبٖٗ وِ هلَر وٌ٘ن ّب عوَد هxٖ ثر هلَر 

 

 

 

 

 

 

 ّا را هحَر کسیٌَس ّا هی ًاهین  یا هحَر      هحَر                              

 1       1 

 

 

             ⏟  
    

 
Q O 

   

                  ⏟    
    

                  ⏞    
    

 

   93  3  
   273  3

                             
   3  1    
   363  1  
   183   1

        

  

  

  

  

  هلَروسٌَ٘س

  

 1  1 

3 

3 

              ⏞    
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2
 3  

   
3 
2

 3
                             

   3  1    
   2  1  
      1

 

 

 sinهحَر 

 زاٍِٗ إ اسز وِ ً٘ن خظ  ًمغِ إ دلخَاُ رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ زٗر ثبضذ ٍ   فرض وٌ٘ذ 
  
ثب هلَر  

  
هٖ   →

خغٖ ثر هلَر   سبزد. از ًمغٔ 
  
 هٖ ًبه٘ن.  هٖ وٌ٘ن ٍ هلل ثرخَرد را عوَد   →

 دارٗن:   در هظلض 

 

                                                   
  

  
      

  

1
        

             
⇒                 

 وٌ٘ن ّب عوَد هyٖثر هلَر  Pعٌٖ ًمغِ از ًَن ً٘ن خظ هشلرن ٗ     ٗعٌٖ ثرإ هلبسجِ 

 اسز.     وٌذ همذار ّب را لغع هyٖاز هجذأ سب ػبٖٗ وِ هلَر 

 

 

 

 

 

 

 ّا را هحَر سیٌَس ّا هی ًاهین  یا هحَر      هحَر                               

   

 
    {

 

 

 

 

 

P 

  
Q O 

            
 
 
}  

 

    
 
 
}      

    

     {

 
 
 
 

 

  

  

  

  

 محور سینوس

 1 

3 3 

4 
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 1       1 

 

 

   3  3  
     3  
   2  3

                             
   

 

2
 1     

   
3 
2

  1
 

 لرار دّ٘ذ.   در ػبّبٕ خبلٖ 

   26          27                  58             57 

   223          221                  293            291 
 

 :      هحَر 

 زاٍِٗ إ اسز وِ ً٘ن خظ   ًمغِ إ دلخَاُ رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ رٍثِ رٍ ثبضذ ٍ   فرض وٌ٘ذ 
  
ثب هلَر  

  
→  

 هٖ سبزد. اگر ً٘ن خظ 
  
 لغع وٌذ.  را درًمغِ ٕ  Lرا اهشذاد دّ٘ن سب خظ  

 :    ض در هظل

     
  

  
 

  

1
         

 P دّ٘نًَن ً٘ن خظ هشلرن را اهشذاد هٖ      ٗعٌٖ ثرإ هلبسجِ 

  L( سب ػبٖٗ وِ خظ L)هجذأ خظ  Aٕ را لغع وٌذ از ًمغِ  L سب خظ

  اسز.     را لغع وٌذ همذار 

  

 

 

 

 

 

   3  3  
   183  3  
   363  3

                                93  1     
   273   1

    

O 

Q 

A 

  

  
 
 
 
}      

L 
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2
تعریف نشده 

   
0 
2

تعریف نشده 
                      

     0  
   0  0   
   2  0

 

 لرار دّ٘ذ؟   علاهز 

   32            33 

   132            133 
 

 

 

 

 

 

 ت ن

 ت ن

3 9 

 

        
 
 
 

}      

  
 
 
 
 

}      

  
 
 
 
 

}      

تعریف نشده  93   

تعریف نشده  273   
                      

   183  0  
   3  0   
   363  0

  

        

  

    

  

   

   

 محورتانژانت
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 :      َر هح

 زاٍِٗ إ اسز وِ ً٘ن خظ   ًمغِ إ دلخَاُ رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ رٍثِ رٍ ثبضذ ٍ   فرض وٌ٘ذ 
  
ثب هلَر  

  
→  

 هٖ سبزد. اگر ً٘ن خظ 
  
 لغع وٌذ.  را درًمغِ ٕ  Lرا اهشذاد دّ٘ن سب خظ  

 :   در هظلض 

     
  

  
 

  

1
         

 دّ٘ن )از دٍ عرف( ًَن عمرثِ را اهشذاد هٖ      ٗعٌٖ ثرإ هلبسجِ 

  L( سب ػبٖٗ وِ خظ L)هجذأ خظ  Aٕ را لغع وٌذ از ًمغِ  L سب خظ

 اسز.     را لغع وٌذ همذار 

 

 

 

                    ⏞       

 

 

 

 

  

 

 

  

 

 

 

 ت ن

9 

9 

 ت ن

O 

Q A 

  
L 

    

  

              ⏞    
    

 

P 

  

    

  

      
 محٌر کحانژانث

  

      
                   ⏞      

    

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 93089302190حثیة ىاشمی 

41 
 

 

 

 

 

  تعریف نشده     

   0     تعریف نشده 

 تعریف نشده  2   

        
   

 

2
 0

   
0 
2

 0
 

 لرار دّ٘ذ؟   علاهز 

 

   25            26 

   135            136 
         

   33            31 

   44            43 
 

 

 لرار دّ٘ذ.   ٗب هظب : ثِ ػبٕ      ًوبد 

1    23          43                                                   2    23             43 

3    23             43                                               4    23             43 

5    123            153                                             6    123            183 

7    263           313                                             8     243             273 

9    123             243                                           13    243               23  

11    43             63                                             12    43             63 

13    23             43                                               14    263             313 

  تعریف نشده  183   

    تعریف نشده  3   

 تعریف نشده  363   

           93
  0

   273  0
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 در ًبك٘ٔ اٍ  داٗرٓ هظلظبسٖ: هثال :

          را عَرٕ د٘ذا وٌ٘ذ وِ  αآ( زاٍِٗ إ هبًٌذ 

          را عَرٕ د٘ذا وٌ٘ذ وِ  β ة( زاٍِٗ إ هبًٌذ

 ح( از لسوز ّبٕ )آ( ٍ )ة( ؿِ ًش٘ؼِ إ هٖ گ٘رٗذ؟

 كل آ(

  63
     63

  √3     63
  

√3

3
 

 ة(

  33
     33

  
√3

3
    33

  √3 

45  ح(ثِ ازإ 
  ثب ّن ثراثرًذ.     ٍ      ، همبدٗر  

 

 

 

 

 

    45
     45

  1  

3اگر   α  45
 ، آى گبُ : 

          
    

    
 1       1 
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1

    
 1            

45اگر 
  α  93

 ، آى گبُ : 

          
    

    
      1 

      1            

45 3   ثٌبثراٗي اگر 
مبدٗر وشبًژاًز از همبدٗر سبًژاًز ٍ همبدٗر وسٌَ٘س از سٌَ٘س ث٘ص سر ٍ ، آى گبُ ه  

45   اگر 
  93

  ، آى گبُ همبدٗر سبًژاًز از همبدٗر وشبًژاًز ٍ همبدٗر سٌَ٘س از وسٌَ٘س ث٘ص سر اسز.  
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 علاهت ًسثت ّای هثلثاتی

 رثع ؿْبرم

  3   3 

 رثع سَم

  3   3 

 دٍمرثع 

  3   3 

 رثع اٍ 

    3 

 همذار

- - + +      

+ - - +      

- + - +      

- + - +      

 

 در وذام رثع هظلظبسٖ لرار دارد؟ θّن علاهز ثبضٌذ، آًگبُ       ٍ    اگر هثال :

 ثبضذ. ؿْبرمهٖ سَاًذ در ًَاكٖ اٍ  ٍ    

 

 

      اگر  هثال:
2
5

 درؿِ ًبكِ٘ إ هٖ سَاًذ لرار ثگ٘رد؟ αدر  ، آًگبُ

α هٖ سَاى در ًَاكٖ دٍم ٗب سَم ثبضذ. 
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 زاٍِٗ إ هظب  ثسً٘ذ وِ سٌَ٘س آى هٌفٖ ٍ وسٌَ٘س آى هظجز ثبضذ.هثال :

333  ثرإ آًىِ سٌَ٘س هٌفٖ ٍ وسٌَ٘س هظجز ثبضذ وبفٖ اسز در ًبكِ٘ ؿْبرم ثبض٘ن هظلاَ 
 

 

 

 

 را در ّر ٗه از كبحر زٗر هطخص وٌ٘ذ.θ  :كذٍد زاٍٗٔ هظب

3  الف(   3      3                 ػَاة        93   

273ة(   3      3                  ػَاة      363   

  

 

 

 ثگ٘رد؟ ؿرا؟در وذام ٗه از ًَاكٖ ؿْبرگبًِ هٖ سَاًذ لرار  α، آًگبُ 3          اگر  هثال :

 در ًَاكٖ دٍم ٗب ؿْبرم اسز. αهخشلف العلاهِ ّسشٌذ دس           

 

 

 

399 
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در وذام رثع ّبٕ هظلظبسٖ لرار   ثب سَػِ ثِ اعلاعبسٖ وِ در هَارد زٗر دادُ ضذُ اسز، سع٘٘ي وٌ٘ذ وِ  هثال:

 دارد؟

1      3       3   

            ّن علاهشٌذ  2

 

3          3   

 

4          3      3 

 

ٍ در رثع         ٍ      زاٍِٗ إ در رثع سَم داٗرٓ هظلظبسٖ ثبضذ. ثب سَػِ ثِ اٌٗىِ  θفرض وٌ٘ذ  هثال:

  .را در رثع سَم هطخص وٌ٘ذ θ، علاهز ّر ٗه از ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ 3    سَم 

     3               3                3                  3 

 

 

 

 

 

 

 

  

 ناحیو دًم

  اًل ً چيارم

  

  

 چيارم

  اًل ً چيارم

  

  

  

   

   

  
  

  

θ 
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 را هطخص وٌ٘ذ. θزاٍِٗ إ در داٗرٓ هظلظبسٖ در رثع دٍم ثبضذ علاهز ّر ٗه از ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ   فرض وٌ٘ذ  هثال :

     3               3                3                  3 

 

 

 

 

 هظب  ( در ّر ٗه از لسوز ّبٕ زٗر، زاٍِٗ إ هظب  ثسً٘ذ وِ در ضراط ّبٕ دادُ ضذُ صذق وٌٌذ.

 آ( سٌَ٘س هظجز ٍ وسٌَ٘س هٌفٖ ثبضذ.                     ة( سٌَ٘س هٌفٖ ٍ سبًژاًز هظجز ثبضذ.

 ر(سٌَ٘س ٍ وشبًژاًز هٌفٖ ثبضذ.    ة( وسٌَ٘س هظجز ٍ وشبًژاًز هٌفٖ ثبضذ.             

 ص( وسٌَ٘س هٌفٖ ٍ سبًژاًز هظجز ثبضذ.                    ع( سبًژاًز ٍ وشبًژاًز هٌفٖ ثبضذ.

θ  93وِ  θآ( در ًبك٘ٔ دٍم ، سٌَ٘س هظجز ٍ وسٌَ٘س هٌفٖ اسز. ّر زاٍِٗ إ هبًٌذ  كل  113
ثبضذ،   

θػَاة اسز، هبًٌذ   133   

θ  183وِ  θٔ سَم، سٌَ٘س هٌفٖ ٍ سبًژاًز هظجز هٖ ثبضذ. ّر زاٍِٗ إ هبًٌذ ة( در ًبك٘  273
ثبضذ،   

θػَاة اسز، هبًٌذ   233
  

273وِ  θح( در ًبك٘ٔ ؿْبرم، وسٌَ٘س هظجز ٍ وشبًژاًز هٌفٖ هٖ ثبضذ. ّر زاٍِٗ إ هبًٌذ 
  θ  363

  

θثبضذ، ػَاة اسز، هبًٌذ   313
  

   

   

  

  

α 
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θؿْبرم، سٌَ٘س ٍ وشبًژاًز هٌفٖ هٖ ثبضٌذ، هبًٌذ ر( در ًبك٘ٔ   293
   

θص( در ًبك٘ٔ سَم، وسٌَ٘س هٌفٖ ٍ سبًژاًز هظجز هٖ ثبضٌذ، هبًٌذ   193
   

θ  93وِ  θع( در ًبك٘ٔ دٍم ٍ ؿْبرم، سبًژاًز ٍ وشبًژاًز هٌفٖ هٖ ثبضٌذ. ّر زاٍِٗ إ هبًٌذ   113
ٗب   

273  θ  363
θة اسز هبًٌذ ثبضذ، ػَا    343

θ  یا    133
  

 را هطخص وٌ٘ذ. θدر ّر ٗه از كبلز ّبٕ زٗر، كذٍد زاٍٗٔ  هثال :

   θ  3     θ θ                               ة  3   3     θ  آ 3 

                            θ     θ θ                            ر 3   3     θ  ح 3 

   θ     θ  3     θ     θ θ                               ع  3      θ  ص 3 

   2θ     θ  3     θ     θ  ؽ 3 

 θكل آ( سٌَ٘س در ًبكِ٘ ّبٕ سَم ٍ ؿْبرم هٌفٖ ٍ وسٌَ٘س در ًبكِ٘ ّبٕ اٍ  ٍ ؿْبرم هظجز اسز. ثٌبثراٗي 

273در ًبك٘ٔ ؿْبرم لرار دارد ٍ در ًش٘ؼِ 
  θ  363

  

در  θة( سبًژاًز در ًبكِ٘ ّبٕ اٍ  ٍ سَم هظجز ٍ وسٌَ٘س در ًبكِ٘ ّبٕ دٍم ٍ سَم  هٌفٖ  هٖ ثبضذ. دس 

113ًبك٘ٔ سَم لرار دارد ٍ در ًش٘ؼِ 
  θ   273

  

در  θح( وشبًژاًز در ًبكِ٘ ّبٕ دٍم ٍ ؿْبرم هٌفٖ ٍ سٌَ٘س در ًبكِ٘ ّبٕ اٍ  ٍ دٍم هظجز هٖ ثبضذ. ثٌبثراٗي 

93دٍم لرار دارد ٍ در ًش٘ؼِ ًبك٘ٔ 
  θ  113

  

 ر( اگر ضرة دٍ عذد هظجز ثبضذ، آى گبُ ّر دٍ عذد هظجز ٗب ّر دٍ عذد هٌفٖ اًذ، دس:
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   θ    θ  3  {

   θ    θ  3  3  θ  93
        

                                                     یا

   θ    θ  3  113
  θ  273

 

 

 ص(

   θ     θ  
   θ

   θ
    θ  

   2θ

   θ
 3 

    2  ثبٗذ عذدٕ هٌفٖ ثبضذ ٍ در ًش٘ؼِ: θ   ّوَارُ ثسري سر ٗب هسبٍٕ صفر اسز، دس  

93
  θ  273

  

 ع(

   θ     θ     θ  
   θ

   θ
    θ  3 

  θ   1 در ًبكِ٘ ّبٕ اٍ  ٍ دٍم لرار دارد  

   θ     θ  3
   θ 3
→       θ  3 

  θ    2 در ًبكِ٘ ّبٕ دٍم ٍ سَم لرار دارد  

θ در ًبك٘ٔ دٍم لرار هٖ گ٘رد   2   1   93  θ   183  

 ؽ(

   2θ     θ  3
   2θ3 
→        θ  3 

  θ     1 در ًبكِ٘ ّبٕ دٍم ٍ ؿْبرم لرار دارد   

   θ     θ  
   θ

   θ
    θ  

   2θ

   θ
 3

   2θ 3
→        θ  3 

  θ      2 در ًبك٘ٔ اٍ  ٍ دٍم لرار دارد  

θ در ًبك٘ٔ دٍم لرار دارد   2   1   93  θ  183  
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ًمغٔ   ّب را هلَر سٌَ٘س ّب هٖ ًبه٘ن  اگر   ّب را هلَر وسٌَ٘س ّب ٍ هلَر   ثب سَػِ ثِ اٌٗىِ هلَر  ًکتِ :

ًمغِ   هٖ سبزد، آًگبُ  θّب زاٍٗٔ  xثب لسوز هظجز هلَر    دلخَاّٖ رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ ثبضذ وِ ً٘ن خظ 

 .       ٍ       اسز وِ در آى       إ ثب هخشصبر 

 

 

 

  داٗرُ هظلظبسٖ را در ًمغِ ٕ   هٖ داً٘ن ًمغِ ٕ اًشْبٕ ووبى زاٍِٗ ٕ  هثال:
√3
2
  

1
2
لغع هٖ وٌذ ٍ زاٍِٗ   

 را ث٘بث٘ذ.  153 زاٍِٗ ٕ  اسز. ًسجشْبٕ هظلظبسٖ  153ٕ اٗؼبد ضذُ 

 ًمغِ ٕ رٍٕ هل٘ظ داٗرُ ثبضذ       ًىشِ: اگر 

{
      
       

 (
√3
2

  
1
2
)  {

√3
2

    153 

 
1
2
    153 

                   153  
   153 

   153 
 

√3
2

 
1
2
 

 √3
1

 

   153  
   153 

   153 
 

 
1
2

√3
2

  
1

√3
 

 ثِ عَ   ًمغٔ هثال: 
 1

√5
زاٍٗٔ ث٘ي ً٘ن خظ  θرٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ ٍ در ًبك٘ٔ دٍم لرار دارد. اگر  

   
ثب هلَر  →

  
 را ثِ دسز آٍرٗذ.   ثبضذ، ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ زاٍٗٔ  →
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 رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ ثبضذ، آى گبُ:       كل( اگر 

 2   2  1    θ       θ       θ  
 

 
     θ  

 

 
 

  3   3ٍ  در ًبك٘ٔ دٍم لرار دارد، دس  

   
1

√5
  2   2  1    

1

√5
 2   2  1  

1
5
  2  1 

  2  1 
1
5
 
4
5
    

2

√5
  3
→    

2

√5
 

 ثٌبثراٗي:

   θ    
2

√5
     θ     

1

√5
 

   θ  
 

 
 

2

√5
 1

√5

  2     θ  
 

 
 

 1

√5

2

√5

  
1

2
 

 

 ثِ عرض   هظب  ( ًمغٔ 
1
2

زاٍٗٔ ث٘ي ً٘ن خظ  θ رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ ٍ در ًبك٘ٔ ؿْبرم لرار دارد. اگر 
  
ثب    →

هلَر 
  
θ   2ثبضذ، كبصل   →  √3   θ را ثِ دسز آٍرٗذ 

     فرض وٌ٘ن   كل (
1
2
 عذدٕ هظجز اسز ٍ دارٗن:  در ًبك٘ٔ ؿْبرم لرار دارد ٍ در ًش٘ؼِ   ثبضذ.   

 2   2  1   2    
1

2
 2  1   2  

1

4
 1 

  2  1 
1
4
 
3
4
    

√3

2
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  3
→    

√3

2
  (

√3

2
  

1

2
)  (   θ    θ) 

    θ   
1

2
    θ  

 

 
 

 
1
2

√3
2

  
1

√3
 

 2   θ  √3   θ  2  ( 
1

2
)  √3  ( 

1

√3
)   1 1   2 

 

  عذدٕ كم٘مٖ ٍ   اگر  توزیي:
3
5
  

4
5
 ثبضذ، ًسجشْبٕ هظلظبسٖ آًرا ث٘بث٘ذ.  ًمغِ إ رٍٕ داٗرُ هظلظبسٖ ٍ هشٌبظر ثب   

 را ثِ دسز آٍرٗذ.   3الف( ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ زاٍٗٔ هثال:

θ. اگر        ٍ       هٖ داً٘ن در داٗرٓ هظلظبسٖ رٍثِ رٍ،  لرار  Aرٍٕ ًمغٔ   ، آًگبُ ًمغِ  3 

   3   ٍ  1  3   ، ّوـٌ٘ي 3  3   هٖ گ٘رد ٍ دارٗن 

 
 

3
1
سعرٗف ًوٖ   3   ، اهب 3 

   3   ٗرا ضَدز

 
 

1
3

 

 

 

 

 

 را د٘ذا وٌ٘ذ. θ، ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ θ;  93ة( در داٗرٓ هظلظبسٖ ثبح اگر

   93 
 ًمغِ   رٍٕ   ٍالع اسز
→               93  1         93  3       93  

 

 
 
1
3
     سعرٗف ًطذُ 

   

   

  
  

  9 0  

  3  1  

       

  

  

   0 9    0 9  
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   93  
 
 
 
3
1  3 

θگر ح( ا  را د٘ذا وٌ٘ذ. θ، ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ  183 

 ٍالع اسز دس  رٍٕ   ًمغِ   183در 

   183    3       183  
3
 1

 3       183     1       183  
 

 
 سعرٗف ًطذُ 

θص( اگر   273
 

 را د٘ذا وٌ٘ذ. θ، ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ 

   819
     0                             819  

 

 
  

0

9
  جعریف نشده 

   819
    9                                819

  
 

 
 

9

 0
 9 

 

 

 

 ثب سَػِ ثِ ًشبٗغ ثبح ػذٍ  زٗر را دارٗن:

363
 
 مقدار  3  93  183  273 

3 1- 3 1 3      

1 3 1- 3 1      

      3 سعرٗف ًطذُ  3 سعرٗف ًطذُ 3

      سعرٗف ًطذُ 3 سعرٗف ًطذُ  3 سعرٗف ًطذُ

 

   

   

  
  

  819        9  0  

       

  

  0 9  

  9 0  

   0 9  

  029
 
 

  93  

  9    
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 كبصل ّر ٗه از عجبرر ّبٕ زٗر را ثِ دسز آٍرٗذ. هثال :

 آ  183   4  45   2  273           

 ة   363   2  183     45   2√6  93   

                                                  
√3   33     93 

2   3  √3   33 
 ح 

   273  4   273 

   3  6   183 
 

1
   183 

 ر 

                         
   273    27     93 

   12    183      183   3
    ص 

 ع   17     25      93     183                           

 كل آ( 

   273
  2   45

  4   113
  

  1  2 1  4  1   1  2  4  1 

 ة(

   93  6√2   45     183  2   363   

 3  6√2  
√2

2
 3  2  1  6  2  4 

 ح(

     
√3   33     93 

2   3  √3   33 
 

√3  √3  1

2 1  √3  
√3
3

 
3  1

2  1
 4 
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 ر( 

   273
  4   273

 

   3  6   113
 

 
1

   113
 
 

3  4  1 

3  6  1 
 

1

1
 

4

 6
 1   

2

3
 1  

 5

3
 

 ص(

    113
   3    1  3  

1

  1 3
 

1

 1
  1 

   273
  3     273

    27
  3     27

  3 

   113
  3     12

    113
     12

  3  3 

 
   273    27     93 

   12    183      183   3
 

3 1
3   1 

 
1
1
 1 

 ع(

   113
     93

   1  1  3 

     183     93      25     17   

 3  (   25
     17

 
)  3 

 

را ثِ دسز   2          2   ثبضذ، كبصل   273    93 ٍ 1      اگر  هثال:

 آٍرٗذ.

93
  α  273

        1    113
  

    2          2     363     183     363  3 3 1  1 
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 ث٘ص سرٗي ٍ ون سرٗي همذار ّر ٗه از عجبرر ّبٕ زٗر را ثِ دسز آٍرٗذ.  هثال :

 5   θ θ   4                            ة  7    آ 3 

                        |1 2   θ| 2   2                         رθ  ح 3 

 هٖ ثبضذ. 1 و 1 ثِ سرس٘ت  θ  ٍ   θ   كل ( ث٘ص سرٗي ٍ ون سرٗي همذار 

 آ(

 1     θ  1
 4
→  4  4   θ  4

 3
→  1  4   θ  3  7 

θ   4ثٌبثراٗي ث٘ص سرٗي ٍ ون سرٗي همذار عجبرر   هٖ ثبضذ. 7و 1 ثِ سرس٘ت  3 

 ة(

 1     θ  1
   5 
→    5   5   θ  5

 7
→ 2   5   θ  7  12 

 هٖ ثبضذ. 2ٍ ون سرٗي همذار ثراثر  12ثٌبثراٗي ث٘ص سرٗي همذار 

 ٍ ث٘ص سرٗي همذار آى ثراثر ٗه اسز: 3ثراثر  2θ   ح(ون سرٗي همذار 

3     2θ  1
 2
→ 3  2   2θ  2

 3
→  3  2   2θ  3   1 

2θ   2دس ون سرٗي همذار عجبرر   هٖ ثبضذ. 1 ٍ ث٘ص سرٗي همذار آى ثراثر  3 راثر ث 3 

 ر(

 1     θ  1
   2 
→    2     θ  2 

 1
→  1  1  2   θ  3  3  |1  2   θ| 3 

 ثٌبثراٗي:

 ; ون سرٗي همذار3; ث٘ص سرٗي همذار      ،   3
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     زاٍِٗ إ در رثع دٍم هظلظبسٖ ثبضذ ٍ  θاگر  هثال :
5
7

  ٘ذا ورد؟را د θ، سبٗر ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ 

 

 

 

 

       كل( هٖ داً٘ن 
5
7

5ًمغِ إ ثِ عرض   ، ثٌبثراٗي 
7
 اسز. 

 را ثِ دسز هٖ آٍرٗن  كبح عَ  ًمغِ 

2 عجك راثغٔ ف٘ظبغَرس، در هظلض لبئن الساٍِٗ دارٗن:    2 2 . ثٌبثراٗي  1   
25
49

ٍ در ًش٘ؼِ  1 

 2  
24
49

   دس 
2√6
7

. 

   هٌفٖ اسز ٍ از اٗي رٍ   زاٍِٗ إ در رثع دٍم اسز ، دس عَ  ًمغٔ   ؿَى 
2√6
7

 لبثل لجَ  اسز. 

 ًمغِ إ ثِ هخشصبر  Pدر ًش٘ؼِ 
 2√6
7

 
5
7
        اسز . ثٌبثرٗي:  

 2√6
7

 

     
 

 
 

 2√6
5

       
 

 
 

5
 2√6

    

 

 

   

   

  
  

  

       

θ 
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سجز ّبٕ هظلظبسٖ دادُ ضذُ ثبضذ، هٖ سَاى سبٗر ًسجز ّب را از رٍٕ آى ثذسز آٍرد. ثب اگر ٗىٖ از ًًکتِ :

2 اسشفبدُ از لضِ٘ ٕ ف٘ظبغَرس دارٗن:    2 هٖ ثبضذ. كب  ثب               ، از عرفٖ 1 

گبًِ  4هز ًسجز ّب در ًَاكٖ ٍ لرار دادى در اٗي راثغِ ٍ ثب سَػِ ثِ علا     ٗب   داضشي ٗىٖ از ًسجز ّبٕ 

 هٖ سَاى سبٗر ًسجز ّب را ثذسز آٍرد

     رٍٕ داٗرٓ هظلظبسٖ لرار دارد ثِ عَرٕ وِ  pفرض وٌ٘ذ ًمغِ  هثال:
 √2
2

  ٍθ  ٖدر رثع سَم هظلظبس

  را د٘ذا ورد؟ θلرار دارد، سبٗر ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ 

 

 

 

 

 2   2  1    

 

        ٘ن كل( هٖ داً
√2
2

 ًمغِ إ ثِ عَ    ثٌبثراٗي 
√2
2

 اسز. 

 را ثِ دسز هٖ آٍرٗن   كبح عرض ًمغِ 

2 عجك راثغٔ ف٘ظبغَرس، در هظلض لبئن الساٍِٗ دارٗن:    2 1. ثٌبثراٗي  1 
2
  2  ٍ در ًش٘ؼِ 1 

  2  
1
2

   دس 
√2 

2
. 

   

   

  
  

       

θ 
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   هٌفٖ اسز ٍ از اٗي رٍ   ، دس عرض ًمغٔ زاٍِٗ إ در رثع سَم اسز   ؿَى 
√2
2

 لبثل لجَ  اسز. 

  ًمغِ إ ثِ هخشصبر  Pدر ًش٘ؼِ 
√2
2
  

√2
2
         اسز . ثٌبثرٗي:  

√2
2
  

     
 

 
 1           

 

 
 1 

ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ را ثِ دسز در ّر ٗه از هَارد زٗر، ًسجز هظلظبسٖ زاٍِٗ إ دادُ ضذُ اسز. سبٗر  توزیي :

 آٍرٗذ.

(  در رثع ؿْبرم)الف(       
3
7

 

 ػَاة

     
 √43
3

                    
3

√43
         

√43
7

 

 

(  در رثع سَم)ة(        
1
2

 

 ػَاة

      
√3
2

                       
1

√3
                   √3 

       گر ا توزیي:
2
7

 را ث٘بث٘ذ.  در رثع ؿْبرم ثبضذ، سبٗر ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ زاٍِٗ ٕ  

      زاٍِٗ إ در رثع سَم داٗرُ هظلظبسٖ ثبضذ ثغَرٕ وِ   اگر توزیي:
2
5

سبٗر ًسجز ّبٕ هظلظبسٖ  

 را ث٘بث٘ذ.  زاٍِٗ ٕ 
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 ب فزد هضار٬        ّای هثلثاتیی ًسثتهحاسثِدرس پٌجن :

 
 )یعٌی  

 

 
ًسثت  و(  

 ّای هثلثاتی
 

6
 ٍ  

 

4
  ٍ 

 

3
 

ٍ ...        یا        یا       یعٌی        ّای هثلثاتی ی ًسثتهحاسثِالف (

 ( ٍ   .)ًقاط 
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